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0000 EXERCICE 1 - CALCULS DE LIMITES
Déterminer les limites ci-dessous :

. 1
1. lim ———
x—>1 x2+x+1
2. lim et lim ——
x—-2 (x—2)? -2 (x—2)?
x>2 x<2
3. lim — et lim
x—3x-3 x—3x—-3
x>3 x<3
2
x“+1
4. lim _r
x—+00 y2 —3x + 1
X3 +x? 4y
5. lim ———
x—>-co x2 —3x+1
241
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m —
x—+o0 e 4+ 1

ee00 EXERCICE 2 - CALCULS DE LIMITES
Déterminer les limites ci-dessous :

x2
. e
lim —
X—>+00 X

lim \/3x2+x+1—\/3x2+7
X—>—00

lim \/3x2+2x+1—\/2x2+5
X—>+00

X—+00 X

lirfoo(ln(x) ~In(x+2))

X—
) 2_px ) X2 _pX
lim et lim
X——00 X X—+00 X

— x—2
x—2x-—-5x+6 x—>22x -5x+6
x>

lim lim

x<2

ee00 EXERCICE 3 - VRAI OU FAUX?

1. Si f est croissante sur R et majorée par 1, alors lim f(x)=1.
x—-+00

2.

Si ii_rflzf(x) = ii_r)nzg(x), alors 31312 )

Si f est croissante sur R et non majorée, alors lim f(x) = +oo.
X—+o00

e000 EXERCICE 4 - UNE LIMITE CLASSIQUE

1. Démontrer que : Yx€R, 1+x<e* <1 +xe".

, . L. e -1
2. Etudier alors la limite de

0000 EXERCICE 5 - UNE LIMITE CLASSIQUE

1. Démontrer que : Vx> -1, % <In(l+x)<x.
X
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LIMITES DE FONCTIONS

. x-3
7. lim —
x—0e ¥ -1
g lim nx)+x

X—>+o0 X
9. lim xe*
X—+00
xX+2
11, lim (In(3x%+1)=In(x+2))

x—-=2
x>-2

10.

2 .2
12. lim e V%" et lim e 1/¥

x—0 x—0
x>0 x<0

8. lim (In(3x?+1)-In(x+2))

X—+00

9. lim (In(3x?+1)-In(e" +2))

X—+00

1 . 1 .
10. lim —e'* et lim —el/*

x—0 X x—0 X
x>0 x<0
11. lim x2e'* et lim x2e'/¥
x—0 x—0
x>0 x<0
12. lim In(e*+1)-x
X—+00

1
13. lim xx
X—+00

1
14. lim x [fJ
x—0 X
x>

lim f(x) =0 < lim|f(x)| = 0 (ou a désigne soit un réel, soit +co, et f une fonction définie sur un voisinage de 4, noté I)
X—a X—a
lim flx)=1 = %im [f(x)|=1 (ot a désigne soit un réel, soit +oo, et f une fonction définie sur un voisinage de a, noté I)
X—a X—a

i t borné tsi 1 x)=0,al li P =0.
Si f est bornée sur R et si x_l)riloog(\) 0, alors xl)rfwf(v)g(x) 0
Si f est strictement positive et strictement croissante sur R, alors lirp f(x) = +co.

X—>+00

Si f est croissante sur R et que lirf f(x)=5, alors f est majorée par 5.
X—>+00
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In(1 +x)

2. En déduire un encadrement de en 0.

In(1 +x)
X

puis la limite de
3. En déduire les limites suivantes :

1 X
3.a. lim (1+—)

X—+00 X
3.b. lim (1 +x)"®
x—0

x>0
eeee EXERCICE 6 - CALCULS DE LIMITES
Déterminer les limites ci-dessous :

1. lim(ln(e+x))%

x—0

==

2. lim (ln(l + e_x))

X—+00

‘ DEFINITION 1 - ASYMPTOTE OBLIQUE

Soit f une fonction telle que limf = +co0.
oo

On dit que la droite d’équation y = ax + b est asymptote oblique a C¢ en *oo lorsque

lim f(x)—(ax+b)=0

X—%00

ee00 EXERCICE 7 - ASYMPTOTE OBLIQUE
24 e*

Considérons f : x +— .
x+1

1. Déterminer I'ensemble de définition de f.

2. Déterminer les limites de f aux bornes de son ensemble de définition et préciser les asymptotes de Cy.

fx)

3. 3.a. Déterminer lim ——=. On notera a le réel obtenu.
X—>—0 X
3.b. Déterminer lim f(x)—ax. On notera b le réel obtenu.
X—>—00

3.c. En déduire que Cy admet une asymptote oblique en —oo.

ee00 EXERCICE 8 - ASYMPTOTE OBLIQUE
Considérons f : x — In(e® - 1).

1. Déterminer I’ensemble de définition de f.
2. Déterminer les limites de f aux bornes de son ensemble de définition et préciser les asymptotes de Cy.
3. 3.a. Démontrer que pour tout x>0, f(x)—x =In(1 —e™).

3.b. En déduire que Cy admet une asymptote oblique en +co.

eee0 EXERCICE 9 - CarLcuLs DE LIMITES

Considérons f : x > (x—1)en® , Déterminer I’ensemble de définition de f puis ses limites aux bornes de son ensemble de définition.
Préciser les éventuelles asymptotes de sa courbe.

eeco ExercICE 10 - ETupE DE FONCTIONS
Faire I’étude compléte de chacune des fonctions suivantes.

x—1 X
X — 6. f: —_—
1.f.m—>ln(x+1) f x'_)ln(x)
2. fixr—In(x?+1)—x 7. fixr—lIn(et+e7)
2
X 1
3. frixrox?e™ 8. f:)m—>e>(p(X;L )
2
x“+1 1
4 fax ¥2_1 9.f:x»—>xxt
1/
5. f:x+—>x26_x2 10. fx+—>(;)
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