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(CHARTREUX EXERCICES DU CHAPITRE 1

RAISONNEMENTS ET REDACTION

EXERCICE 1 - @00 - Ecriture quantifiée
Traduire avec des quantificateurs les assertions suivantes.

1. Tout réel positif est le carré d'un réel.
A tout réel, on peut trouver un réel qui lui soit strictement inférieur.
La fonction f, définie sur R, est constante égale a 1.

La fonction f, définie sur R, n'est pas la fonction constante égale a 1.

a s W

La fonction f, définie sur R, est constante.

EXERCICE 2 - @00 - Négation
1. Donner la négation de chacune des phrases ci-dessous.
1.a. Tous les éléves de cette classe sont des filles.
1.b. Il a fait beau tous les jours de la semaine.
T.c. Il existe une copie de synthése de textes sans faute d'orthographe.
1.d. Tous les véhicules avec 4 roues sont des voitures.
2. Ecrire la négation de chacune des assertions suivantes.
On désignera par f une fonction définie sur R et & valeurs dans R, et par (u,),en Une suite de réels définie sur N.
2a Yxe[-11], ¥* <1
2b. Vx €R, f(x+1)=f(x)
2c. VxER, fx)=2 = x=0
2.d. Y(x,y) € R?, (X <y = f(x) < f(y))
2e. ANeN/Vn>N, 4<u,<b
2f. Ve>0, ANeN/Vn>N, —e<u,<c¢

EXERCICE 3 - ee0 - Equations et inéquations
Résoudre les équations et inéquations suivantes :

1. x> =x, avec x €R
= 2x+1=0 avec x R
x'4+x*=2=0avecx €R
x> >5 avec x €R
—(x+3)%>—4 avecx €R

x> > x, avec x € R
X+ 2
—x+3

j:iri > 1, avec x € R\ {3}

9. Vx+2=x avec x > —2

N oW

>0, avec x € R\ {3}

8.

EXERCICE 4 - @00 - Terme général & récurrence

1. Considérons la suite (u,),en définie par :

upg = 1
VYneN, u,p1 =u,+2n+1
Démontrer que pour tout entier naturel n, u, = n?+1.

2. Considérons la suite (u,)pen+ définie sur N* par :

uq =0
1
Vne N, v, = Eun +2

Démontrer que pour tout entier naturel non nul n, 0 < u, < Uy < 4

3. Considérons la suite (u,),en définie sur N par :

upg = 1, up = 6
Vn e Nr Upy2 = 6Uﬂ+1 _gun

Démontrer que pour tout entier naturel n, u, = (n + 1) x 3".

EXERCICE 5 - @00 - Disjonction de cas
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1. Montrer que pour tout n € N, %

2. 2.a. Démontrer que pour tout n € N, l'entier n” 4 n est pair.

est un entier.

2.b. Démontrer ce résultat par récurrence.

EXERCICE 6 - ee0
Démontrer :

Ya,b R, Va+b< Va+Vb

EXERCICE 7 - ®@0 - Inégalité de Bernoulli
Démontrer :
VneN, VxeR", (1+x)">1+nx

EXERcCICE 8 - e®® - Nul?
Soit ¢ € R™. Etablir :
(V£>0, ags) — a=0

EXERCICE 9 - eee - Equation fonctionnelle
Démontrer que la fonction identité (la fonction idg : x — x) est la seule fonction f définie sur R et vérifiant :

v [ est strictement croissante sur R,

v pour tout réel x, f(f(x)) =X.
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